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Matematika G3 — Vektoranalizis
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3.1. Gorbék ivhossza
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3.2. Ivhossz szerinti paraméterezés

Adjamega y(t) = (t+3) i+(t2/2) J+((2\2/3)t) k gorbe egységsebességii paraméterezését!

A gorbe sebességvektora, és ennek abszoloz értéke:
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Az ivhossz szerinti integral:
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Ennek inverze:

t(L) = -1++v1+2L.

Az egységsebességl paraméterezés:
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3.3. Skalarmezok gorbe menti skalarértékii integralja

a) p(r) =\1+4x2+16yz, y(t)=@)i+ ) j+(tHk, te[0;1]
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b) ¥(r) =2x, a(3;0)és(0;4) pontokat 6sszekotd szakasz mentén

A szakasz paraméteres egyenlete és annak derivaltja:
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Végezziik el az integralast:
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c) x(r) =x*+y?% els6 siknegyedbeli egységkoriven, pozitiv irdnyitdssal
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A gorbe paraméteres egyenlete és annak derivaltja:
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Végezziik el az integralast:
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d) w(r) = x>+ y% r=2sugard, origd kbzéppontu, pozitiv irAnyitast kéron

A gorbe paraméteres egyenlete és annak derivaltja:
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Végezziik el az integralast:
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3.4. Vektormezok gorbe menti skalarértékii integralja

D ur)=G+2)i+x+2)j+x+k, yO=0) i+ j+ )k, te0;1]
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c) w(r) = )i+ (x)f, az(1;0) pontbdl a (0;2) pontba
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» Az egyenes szakasz mentén:
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«+ A gradiens-tételt felhaszndlva: a w(r) vektormez6 potencialfiiggvénye:

y(t) = [

],te&ﬂ% wm:f““]

2cost

p(r) = xy, grade(r) = w(r).

A gradiens-tétel szerint a gorbementi integral értéke csak a kezd6- és végponttol
fiigg, ezért a két pontot Osszekotd tetszéleges gorbe mentén az integral értéke:
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3.5. Vektormezo gorbementi vektorértékii integralja

Adjamega v(r) = (> — x3)i + (2yz) j + (—x?) k vektormezd y(t) = (1) i + (t*) j + () k,
t € [0; 1] gorbe menti vektorértékd integraljat!
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