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13 Integrálás I
Matematika G2 – Többváltozós analízis
Utoljára frissítve: 2025. április 22.

13.1. Elméleti Áttekintő

Integrálás téglatartományon:

Téglatartomány esetén az integrálás sorrendje tetszőleges.
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Integrálás normáltartományon:
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13.2. Feladatok

1. Számolja ki az alábbi függvények integrálját a megadott tégla tartományokon!

a) 𝑓(𝑥; 𝑦) = 2𝑥2 + 3𝑥𝑦 + 4𝑦2 1 ≤ 𝑥 ≤ 2 0 ≤ 𝑦 ≤ 3

b) 𝑔(𝑥; 𝑦) = 𝑥𝑦 sin(𝑥2 + 𝑦2) 0 ≤ 𝑥 ≤ 𝜋/2 0 ≤ 𝑦 ≤ 𝜋/2

c) ℎ(𝑥; 𝑦) = 𝑦 cos(2𝑥𝑦) 1 ≤ 𝑥 ≤ 2 1 ≤ 𝑦 ≤ 3

2. Határozza meg az alábbi hármasintergrált!
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3. Határozzameg az alábbi integrálokat,majd írja fel az integrációs határokat, ha először
az 𝑥, majd a 𝑦 változó szerint integrálnánk!
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4. Határozza meg az alábbi felületi integrálok értékét!
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5. Adja meg az integrációs intervallumokat, ha az alábbi felületeken kell integrálni:

a) 𝑅 sugarú körfelület,

b) ha az 𝑥 = 0, 𝑦 = 𝑥2 és 𝑦 = 2 − 𝑥 görbék által határolt felület!

6. Adja meg a 𝑓(𝑥; 𝑦) = 𝑥𝑦 függvény a 𝑃1(1; 1), 𝑃2(4; 5) és 𝑃3(4; 2) pontok által meghatá-
rozott háromszög terület fölötti integrálját!
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