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Matematika G2 — Tobbvaltozds analizis
Utoljara frissitve: 2025. aprilis 22.

13.1. Elméleti Attekintd

Integralas téglatartomanyon:
Téglatartomany esetén az integralds sorrendje tetszéleges.
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13.2. Feladatok

1. Szamolja ki az alabbi fiiggvények integraljat a megadott tégla tartomanyokon!

a) f(x;y) =2x?+ 3xy + 4y? 1<x<2 0<y<3
b) g(x;y) = xysin(x? + y?) 0<x<7h 0<y<7)
c) h(x;y) = ycos(2xy) 1<x<2 1<y<3

2. Hat4rozza meg az aldbbi harmasintergralt!
2 3 pl
f / zx\x?+ydxdydz
1 Jo Yo

3. Hatarozza meg az alabbi integralokat, majd irja fel az integraciés hatarokat, ha el6szor
az x, majd a y valtozo szerint integralnank!

1 pyx 3 pl/x
a) f f (x* +y?)dydx b) f f (2y + x +2)dydx
0 vYx2 1 Jo

4. Hatdrozza meg az alabbi feliileti integralok értékét!

a) //x2+y2dT 1
T

T={x)|0<y<1Ay<x<3-y}

o [[aar
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T={(;y) | x*+y*<R* A x;y >0}

c) —[/ye(x_l)z dr 2
T

T={(y)|x<1+y* Ay>0 A x <5}

5. Adja meg az integracids intervallumokat, ha az alabbi feliileteken kell integralni:
a) R sugaru korfeliilet,
b) haaz x =0,y = x? és y = 2 — x gorbék 4ltal hatérolt feliilet!

6. Adja meg a f(x;y) = xy fiiggvény a B (1;1), B(4;5) és B(4;2) pontok altal meghata-
rozott haromszog teriilet folotti integraljat!
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