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10 Integrálszámítás I
Matematika G1 – Kalkulus
Utoljára frissítve: 2024. október 28.

10.1. Elméleti Áttekintő

Alapintegrálok:

∫𝑓(𝑥) d𝑥 = 𝐹(𝑥) + 𝐶

𝑓(𝑥) 𝐹(𝑥)
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1
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1
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1
1 − 𝑥2 artanh 𝑥

Integrálás tulajdonságai:

Linearitás: ∫(𝜆𝑓 + 𝜇𝑔) = 𝜆∫𝑓 + 𝜇∫𝑔

Lineáris az integrációs intervallumra: ∫
𝑏

𝑎
𝑓 = ∫

𝑐

𝑎
𝑓 +∫

𝑏

𝑐
𝑓

Speciális helyettesítéses módszerek:

• ∫𝑓𝛼 ⋅ 𝑓′ =
𝑓𝛼+1

𝛼 + 1 , ahol 𝛼 ≠ −1,

• ∫
𝑓′

𝑓 = ln |𝑓| + 𝐶,

• ∫𝑒𝑓 ⋅ 𝑓′ = 𝑒𝑓 + 𝐶,

• ∫(𝑓 ∘ 𝑔) ⋅ 𝑔′ d𝑥 = (∫𝑓) ∘ 𝑔.
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10.2. Feladatok

1. Végezze el az 𝑓(𝑥) = 𝑥 ⋅ 𝑒− 1/𝑥 függvény vizsgálatát!

2. Végezze el a 𝑔(𝑥) = sin2 𝑥 − 2 sin 𝑥 függvény vizsgálatát!

3. Végezze el az alábbi határozatlan integrálok számítását!

a) ∫𝑥2(𝑥2 − 1) + 2√𝑥√𝑥√𝑥d𝑥

b) ∫ 𝑥2 − 4𝑥 + 7
𝑥 − 2 d𝑥

c) ∫tan2 𝑥 d𝑥

d) ∫ ln2
√2 + 2𝑥2

+ 𝑒3𝑥 + 1
𝑒𝑥 + 1 d𝑥

4. Határozza meg az alábbi integrálok értékét a helyettesítéses módszer segítségével!

a) ∫(𝑥3 + 2𝑥) ⋅ cos (𝑥4 + 4𝑥2) d𝑥

b) ∫
3√tan 𝑥
cos2 𝑥 d𝑥

c) ∫ 𝑥
𝑥4 + 1 d𝑥

d) ∫sin3(2𝑥 + 1) ⋅ cos(2𝑥 + 1) d𝑥

e) ∫ 𝑥
4 + 𝑥2 d𝑥

f) ∫ 1
sin 𝑥 ⋅ cos 𝑥 d𝑥

g) ∫ 1
tan 𝑥 d𝑥

h) ∫ 1
𝑥 ⋅ ln 𝑥 d𝑥

i) ∫ 2𝑥 + 1
𝑥2 + 2 d𝑥
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