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Folytonossag

Matematika G1 — Fiiggvények

Utoljara frissitve: 2024. szeptember 11.

6.1. Elméleti Attekintd

Definici6é 6.1: Cauchy-féle hatarérték definicio

Azt mondjuk, hogy az f fiiggvény hatarértéke az a pontban A, ha Ve > 0 esetén 35(¢) >
0, hogy |f(x) —A| <&, ha0 < |x —a| < d(¢). Jele:

lim f(x) = A.

Definicid 6.2: Heine-féle hatarérték definicio

Az f fiiggvény hatarértéke az a pontban akkor és csak akkor A, ha Vx,, — a sorozat
esetén f(x,) — A.

A két definicio teljesen ekvivalens egymassal.

Tétel 6.1: Nevezetes hatarérték a nullaban

Definici6é 6.3: Folytonossag

Egy f : Dy — R fliggvény folytonos egy a € D pontban, ha Ve > 0 esetén 35(¢) > 0,
hogy |f(x) — f(a)| < & ha |x — a| < &(¢).

A folytonossag definicioja ekvivalens a kovetkezdvel: f fliggvény folytonosegya € Dy
pontban, ha

lim f(x) = f(a).

Ha ez nem teljesiil, akkor a fiiggvénynek az adott pontban szakadadsa van. Ez lehet

« megsziintethetd, tehat a fliggvény az adott pontban nincsen értelmezve, viszont
a pontbeli hatarértéke 1étezik,

« nem megsziintethetd, vagyis nem létezik az adott pontbeli hatarértéke.
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6.2. Feladatok

1. A fliggvényhatarérték két definicioja segitségével bizonyitsa be, hogy

lim 3x+1 1
x=25x+4 2
2. Szamitsa ki az alabbi hatarértékeket!
2 3 2 _ cosx —sinx +1
a) lim X +x tax"—2 f) lim - +
x—>—o\2X+1 1—2x2 x—7h COSX +sinx —1
) 3 ) lim sin 5x
R P R
. x+1 . tanx —sinx
c) lim + h) )161{}(1) — a3
*=-14/6x2 4+ 3 + 3x _
) lim sin 8x
D 1 1+ x %} x—0 tan 5x
) xl—l}}<2+x) ) lim/(ﬂ/z—x)tanx
X—>7/2
. 2 .
e) lim 2sin" x+sinx—1 I 1 —cossinx
x=7/s 2sin® x — 3sinx + 1 ) lim

x—0 sin® x

3. Vizsgdlja meg az alabbi fiiggvényt folytonossag szempontjabol!

x*+3x—10
x2—-3x+2

flo) =

4. Vizsgilja meg az alabbi fiiggvényt folytonossat a nulldban!

.1
fx) = xsin —

5. Hatéarozza meg az a és b paraméterek értékét ugy, hogy f fiiggvény folytonos legyen!

X, ha|x| <1
f) =4,
x*+ax+b, halx|>1
6. Hat4rozza meg az aldbbi komplexebb hatarértékeket!
. Incos2x b) lim tantan2x y
VI T !
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